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PROF : ATMANI NAJIB

Calcul vectoriel dans le plan

I) Vecteurs du plan
Soient A et B deux points du plan (P)

Un vecteur AB est défini par trois données :
o une direction : celle d'une droite (AB)

e Un sens de parcours (dans la direction de la droite);
e une norme (ou longueur ) et on note : ||ﬁ|| — AB

I1) L’égalité de deux vecteurs et Propriétés
1)Deux vecteurs AB et CD sont ¢gaux s’ils ont méme
direction, méme sens et méme norme

2) AB =0 si et seulementsi A=B.

3) BA=—AB (L 'opposé du vecteur)

4)pour tout point A du plan AA =0 ( le vecteur nul)
5)Soient A ; B; C; D des points du plan (P)

telque AzB et C=D

AB =CD Ssi ABDC est un parallélogramme
6) Soient A ; B ; C ; D des points du plan (P)

AB=CD ssI AC =BD ~
7)Etant donné un point A et un vecteur U

il existe un point M unique tel que AM =uU.

I11) Somme de deux vecteurs et Relation de Chasles
1)Soit A, B, C trois points du plan. On a la relation
suivante : AC = AB+BC (Relation de Chasles)

Remarque : Cette relation de Chasles s’utilise de trois
maniéres différentes :

- Tout d’abord, c’est cette relation qui définit la somme de
deux vecteurs.

- Cette relation permet de réduire des sommes vectorielles

- Cette relation permet dans les démonstrations d’intercaler
des points dans des écritures vectorielles « developpement ».
2) Régle du parallélogramme :Soient les vecteurs U et v
deux vecteurs du plan et A un pomt du plan

il existe un point B unlque tel que AB=U et il existe un
point C unique tel que AC =v

la somme des vecteurs U et v est le vecteur

AD = AB + AC tel que ABDC est un parallélogramme
Remarque :Soit Uet v deux vecteurs du plan

La différence de U et V est égale a la somme de u et (—\7)

on écrit : G_Q=ﬁ+(_v)

V) La multiplication d’un vecteur par un réel
U un vecteur non nul et un nombre non nul k, on appelle

produit du vecteur u par le nombre k est le vecteur Keu
ayant les caractéristiques suivantes:

KeU et U ont méme direction, méme senssi  k >=0et de
sens contrairesi k<0
2. remarques :ke0=0 et leu=u, (-1)u=-u
Si kel = Oalors k=0 ou U =0 —t—
. .
ZU v
“ —3u

3. Propriétés :
Quels que soient les vecteurs U et Vet les nombres a et b
dans R :1)a(a +\7) =au+av 2)(a+b)a =au+bu
B)a(bu)=(axb)u
6)(a—b)u =au—bu
W, =U—3V+U-+3vV—2u=2u+0-2u
V)La colinéarite de deux vecteurs
1)Deux vecteurs U et V sont colinéaires si et seulement s’il

existe une constante k € R telle que U =kv .
Remarque : Deux vecteurs non nuls sont colinéaires ssi ils

4)lu=u 5) a(G—V)zaﬁ—aQ

=0+

0=

0

= ont la méme direction.

2. Propriété :
@) Trois points A, B et C du plan sont alignés si et seulement

s’il existe K e R telle que@ =kAC.

b) Soit (AB) une droite. Alors M e (D) ssi AM et AB sont
colinéaires.
c) Deux droites (AB) et (CD) sont paralléles si et

seulement si AB et CD sont colinéaires.

V1) Milieu d’un segment

Soient A, B et | trois points du plan.

Les quatre assertions suivantes sont équivalentes :
1) I est le milieu du segment [AB]

2) Al=1B  3) Ai - ;m 4)IA+I1B=0

3)Propriété Caractérisation du milieu :
Soient A, B et | trois points du plan.
I est le milieu du segment [AB] ssi pour tout point M on a:
MA -+ MB = 2MI
C’est en forgeant que 1’on devient forgeron » Dit un
proverbe.
C’est en s’entrainant réguliérement aux calculs et exercices
Que I’on devient un mathématicien
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