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  1تمرين
)ممنظم ومباشر  الفضاء منسوب لمعلم متعامد و   ); ; ;O i j k

GG G
 .   

C ( 1; 0; 1)  نعتبر النقط    ; B ( 1; 4; 0) ; A (0 ; 1; 1)  

ABأحسب الجداء المتجهي  ) أ)     1   AC∧
JJJG JJJG

  
   .         (ABC) معادلة ديكارتية للمستوى استنتج)         ب  

)لتكن ) 2 )S مجموعة النقط ( ); ;M x y z من الفضاء حيث   

                                                   2 2 2 132 2 6 0
2

x y z x y z+ + − − − + =  

) بين أن   ) أ )S 2شعاعها  فلكة
23 R =  مرآزها محددا احداثياتΩ.  

)  مماس للفلكة (ABC)بين أن المستوى   ) ب )S. 
   

  2تمرين
)               نعتبر  )n nu   المعرفة بـ  ية المتتالية العدد`∋

                                                                              0

1

3
2
1 1 ;n n

u

u u n+

 =

 = + − ∀ ∈ `

  

1بين أن  -1 2nn u∀ ∈` ≺ ≺  

)بين أن  -2 )n nu ) تزايدية و استنتج أن `∋ )n nu   متقاربة`∋

)نعتبر  -3 )n nv ) المتتالية المعرفة بـ `∋ )ln 1n nn v u∀ ∈ = −` 

)بين أن   - أ )n nv  متتالية هندسية أساسها `∋
1
2

0 و حدها الأول  ln 2v = −  

limحدد   - ب nn
v

→+∞
lim و استنتج  nn

u
→+∞

 

 
   3تمرين

2)2 تأآد أن -1 1) 3 4i i− = − −  

)المعادلة      ^في نعتبر  -2 ) 3 22 4( 1 ) 16(1 ) 0E z z i z i+ + − + + + =  

) حل للمعادلة −4تأآد أن  / أ  )E   

3 حيث a و bحدد العددين / ب 2 22 4( 1 ) 16(1 ) ( 4)( )z z i z i z z az b+ + − + + + = + + +  

) جدري  المعادلة2z و 1zحدد /  ج )2 2 4 1 0z z z i∈ − + + =^    

)استنتج حلول المعادلة / د )E  

) أآتب حلول المعادلة -3     )Eفي شكلها المثلثي    

) المعلم المتعامد الممنظم إلى في المستوى العقدي المنسوب -4     )1 2; ;O e eG G ،  

2 و 2i و −4 التي ألحاقهاC و B و A      نعتبر النقط  2i−على التوالي   
  .B مثلث قائم الزاوية و متساوي الساقين في ABC     بين أن 
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  4تمرين
  البيادق  و 1 منها تحمل الرقم   بيادق أربعة، بيادق سوداء مرقمة7      يحتوي صندوق على    

   و البيدق الاخر يحمل 1  بيضاء بيدقان منها تحمل الرقم بيادق  و ثلاث.   2 تحمل رقم     الاخرى

   .2الرقم     

          نسحب بالتتابع و بدون إحلال بيدقين 

    الحصول على بيدقين مجموع رقميهما زوجي  أحسب احتمال-1      

  .  مجموع رقميهما زوجيأنأحسب احتمال  الحصول على بيدقين سوداوين علما   -2      

  5تمرين

A(  لتكنg الدالة العددية المعرفة على ] ):  بـ∞+;0] ) 1ln( 1) ln 1
1

g x x x
x

= + − − +
+

  

)   بين أن -1 )lim 1
x

g x
→+∞

=  

) بين أن -2 )
( )2

1'
1

g x
x x

−
=

+
[ من x لكل  [على  g استنتج منحى تغيرات و ∞+;0] [0;+∞  

[استنتج أن  -3 [ ( )0; 0x g x∀ ∈ +∞ ; 

B( لتكنfبـ\ على الدالة العددية للمتغير الحقيقي المعرفة :     

                                                      
( )

( ) ( )

1ln 1 ; 0

1 ; 0x

xf x x x x
x

f x x e x

 + = + +   
 = − ≤

;
 

)   و  )fC المنحنى الممثل للدالة f ممنظم في معلم متعامد ( ); ;O i j
G G

2i حيث  j cm= =
G G

  

 بين أن  / أ-1
1lim ln 1

x

xx
x→+∞

+  = 
 

)  ثم استنتج )lim
x

f x
→+∞

.    

) حدد /     ب )lim
x

f x
→−∞

             و أول النتيجة هندسيا

  . 0 متصلة في f بين أن  /ج    
 تين ثم أول النتيج0 و على اليسار في  0 على اليمين في f أدرس قابلية اشتقاق -2

  .هندسيا
[بين أن / أ  -3 [ ( ) ( )0; 'x f x g x∀ ∈ +∞ [و أن    = [ ( );0 ' xx f x xe∀ ∈ −∞ = −  

  .f أعط جدول تغيرات /     ب

) نقطة انعطاف للمنحنى -1 ذات الافصول A بين أن النقطة -4 )fC  

2y  المعادلة بين أن المستقيم ذا -5 x= ) مقارب للمنحنى+ )fC بجوار +∞.  

) أنشئ المنحنى  -6        )fC .      

        ln 2 0,7≈         ln 3 1,1≈       1 0,37e− ≈       2 0,14e− ≈         3 0,05e− ≈ 
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