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 يذج إَزاس انًىضىع هٍ أرتغ ساػاخ. 

  َتكىٌ انًىضىع يٍ حلاحح تًارٍَ و يسأنح رًُؼها يستمهح فًُا تُُها. 

 ًَكٍ إَزاسانتًارٍَ حسة انتزتُة انذٌ َزغة فُه انًتزشح. 

 

 .انتًزٍَ الأول َتؼهك  تانثُُاخ انزثزَح -                             

 .انتًزٍَ انخاٍَ َتؼهك تالأػذاد انؼمذَح -                             

 .انتًزٍَ انخانج َتؼهك تحساب الإحتًالاخ -                             

 .تانتحهُم انًسأنح  تتؼهك  -                             

 

 

 

  القابلت للبرمجت لا يسمح باستعمال الآلت الحاسبت
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 (نقط 3:) التمرين الأول  

َذكز أٌ    3 , ,M   حهمح واحذَح غُز تثادنُح .  

 

:  َؼتثز انًزًىػح  
2

1 0 0

1 0 /

2 1

E M x x x

x x

  
  

    
  

  

  

يستمز فٍ  رشء Eتٍُ أٌ  ( 1 5.5  3 ,M  

تانًصفىفح  xانذٌ َزتط  انؼذد انحمُمٍ تٍُ أٌ انتطثُك  -أ( 2 5.5 M x ٍتشاكم تماتهٍ ي ,   َحى ,E  . 

استُتذ أٌ  -ب    5.5 ,E  سيزج تثادنُح. 

حذد  -د    5.5 1M x
يمهىب انًصفىفح   M x  حُجxٍػذد حمُم. 

5A: انًؼادنح Eحم فٍ انًزًىػح   -د    5.5 X B  حُج : 2A M و 12B M 5و

5

....

خ زا ي

A A A A       

:  انًزًىػح  تٍُ أٌ( 3 5.5   *ln /F M x x       سيزج رشئُح نهشيزج ,E  . 

      

  

 (نقط 4:) التمرين الثاني 

انًستىي انؼمذٌ يُسىب إنً يؼهى يتؼايذ و يًُظى و يثاشز   ; ,O u v . 

انًؼادنح   َؼتثز فٍ انًزًىػح ( 1  E
2 4 2 2 3 0z iz i    

1اٌ انؼذد انؼمذٌ   تحمك -أ      5.5 (2 3)a i     
حم نهًؼادنح   E  

bاستُتذ  -ب     5.5
 

انحم انخاٍَ نهًؼادنح  E 

:تٍُ أٌ  -أ ( 2 5.5
  

2 64(2 3)
i

a e 



 

 .ػهً انشكم انًخهخٍ aاكتة انؼذد  -ب    5.75

 

aانتٍ أنحالها ػهً انتىانٍ    CوBو Aَؼتثز انُمط  ( 3
  

bو 
   

72و   2
i

c i e 



  

)نتكٍ       ) انذائزج انتٍ أحذ ألطارها AB 

حذد   -أ        5.5
 

)يزكش انذائزج  نحك انُمطح  ) 

)تُتًُاٌ نهذائزج  Cو  Oتٍُ أٌ انُمطتٍُ -ب      5.5 )
 

 انؼذد انؼمذٌ تٍُ أٌ   -د      5.75
c a

c b



  
 .تخُهٍ صزف

  

 (نقط 3:) التمرين الثالث 

 .كزاخ تُضاء و كزتٍُ حًزاوٍَ  15َحتىٌ صُذوق ػهً  

 َسحة انكزاخ يٍ انصُذوق انىاحذج تهى الأخزي  تذوٌ إحلال إنً أٌ َحصم لأول يزج ػهً كزج تُضاء  

 . حى َىلف انتززتح  

 .انًتغُز انؼشىائٍ انذٌ َساوٌ ػذد انكزاخ انًسحىتح Xنُكٍ  

5.25 
 

    Xحذد يزًىػح لُى انًتغُز انؼشىائٍ  -أ( 1
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احسة احتًال انحذث  -ب    X 1  

:  تٍُ أٌ  -د    5.5 
5

p X 2
33

   

احسة احتًال انحذث  -د     5.5 X 3  

:  تٍُ أٌ -أ( 2 5.5 
13

E X
11

  . ( حُج E X ٍهى الأيم انزَاضٍ نهًتغُز انؼشىائX) 

احسة  -ب    5.75 2E X  حى استُتذ لًُح V X .( حُج V X ٍهٍ يغاَزج انًتغُز انؼشىائX) 

  

 (نقط 01:) مسألت

 I-  َؼتثز انذانح انؼذدَحf  انًؼزفح ػهً انًزال 0,1I  ٍتًا َه : 

              

1
( ) ; 0 1

1 ln(1 )

(1) 0

f x x
x

f


  

 
 

  

و نُكٍ   C  انًُحًُ انًًخم نهذانحf فٍ يؼهى يتؼايذ يًُظى ; ,O i j  . 

  1يتصهح ػهً انُسار فٍ fتٍُ أٌ انذانح ( 1 5.5

  1ػهً انُسار فٍ  fأدرص لاتهُح اشتماق انذانح ( 2 5.5

 .حى أػط رذول تغُزاتهاIػهً انًزال  fأدرص تغُزاخ انذانح ( 3 5.75

5.5 
تٍُ أٌ انًُحًُ َمثم َمطح اَؼطاف وحُذج أفصىنها  -أ(4

1e

e


 

أَشئ انًُحًُ  -ب    5.75 C 2َأخذ )   . 5فٍ انُمطح انتٍ أفصىنها  هيثزسا َصف يًاسi j cm    ) 

:  َحمك Iيٍ انًزال تٍُ أَه َىرذ ػذد حمُمٍ وحُذ ( 5 5.5 f   

 . Iَحى  Iتماتم يٍ انًزال fتٍُ أٌ انذانح  -أ( 6 5.25

حذد  -ب    5.5 1f x
 . Iيٍ انًزال  xنكم ػُصز  

  

II-  َضغ  :
1

0 0
( )I f t dt    غُز يُؼذو كم ػذد صحُح طثُؼٍن  و n   :

1

0
( )n

nI t f t dt  

تٍُ أٌ انًتتانُح ( 1 5.75 
0n n

I


 .تُالصُح حى استُتذ أَها يتمارتح 

:  تٍُ أٌ ( 2 5.75 
1

0 0
1

nn I
n

   


حى حذد َهاَح انًتتانُح       
0n n

I


. 

  

III- ػذد حمُمٍ  نكمx  يٍ انًزال 0,1J   غُز يُؼذونكم ػذد صحُح طثُؼٍ و  n  َضغ :  

 0 0
( )

x
F x f t dt    و 

0
( )

x n
nF x t f t dt    و  

0

( )

1

x f t
F x dt

t


   و   
0

k n

n k

k

S x F x




 

: تٍُ أٌ( 1 1   
1

0

( )

(1 )

n
x

n

t f t
F x S x dt

t



 
       n x J     
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:   تٍُ أٌ انذانح  -أ (2     1 1 ln 1x x x     تُالصُح  لطؼا ػهً انًزالJ 

: استُتذ أٌ انذانح  -ب     5.5
 

1

f t
t

t



تشاَذَح لطؼا ػهً انًزال   0,x  ٍيهًا َكx  يٍ انًزالJ 

:    تٍُ أٌ  -أ( 3 1   
1 1

0
2 1

nF x S x
n x

 
    

  
    :    n x J    

:   نذَُا  Jيٍ انًزال  xاستُتذ أَه يهًا َكٍ انؼذد  -ب    5.5   lim n
n

S x F x


 

حذد   -أ( 4 5.5 F x   يٍ أرمx J  

:   حذد انُهاَح -ب     5.25 
1

lim
x

F x

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